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Titulo: O problema das rotagdes de Mazur e suas variantes

Resumo: Um espago normado X é dito isotropico se, dados x,y pontos quaisquer da esfera de
X, existe uma isometria (linear sobrejetora) T de X tal que Tx=y. Ou seja, um espago € isotropico
quando a sua esfera € “‘invariante" por isometrias, ou, informalmente, “idéntica" em todas as
direcoes a partir do centro dela.

Espagos euclidianos, ou mais geralmente, espacgos hilbertianos, sdo naturalmente isotropicos.
Mazur (1932) perguntou se esse & o unico exemplo possivel entre os espagos normados,
separaveis, e completos. O problema de Mazur permanece aberto até hoje.

Veremos alguns exemplos e contraexemplos em relagdo a otimalidade das hipdteses do
problema de Mazur. Usaremos esse problema para explorar a riqueza dos espagos normados,
dos espacos de dimensdo finita aos espagos nao separaveis, encontrando no caminho
ferramentas de interesse independente, como a medida de Haar ou ultrafiltros.

Se der tempo, concluiremos com aspectos multidimensionais do problema de Mazur que
apareceram na literatura nos ultimos 10 anos.



